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Ei laskinta eikd taulukkokirjoja. Kaavaliite on ohessa.

/ zy* ds,
@

kun C on ympyrin 22 + y? = 4 se puolikas, jolla z > 0.

. Laske

. Olkoon S se pinnan z = y? — x? osa, joka on sylinteripintojen z? +3° = 1 ja
z? + y? = 4 vilissi. Laske S:n pinta-ala.

. Olkoon S = S§; U .S, suljettu pinta, joka koostuu paraboloidista
Si={(z,y,2) eR®*: 2=2+4* 2<1}

ja kiekosta
Sy ={(z.9,2) eR*: P2 +42 <1, z=1}.

Laske kentdn F(z,y, z) = yzj + 2k vuo pinnan S ldpi ulospéin.

. Vastaa vain joko A- tai B-kohtaan (huonompi jatetyistd ratkaisuista huo-
mioidaan).

A. Olkoon S pallopinnan neljannes

S={(z,y,2) ER®: z2=+/4—12—92, y>0).

Laske kentdn F(x,y, z) = —yi + xj + 32k vuo pinnan S ldpi ylospiin.

B. (i) Miké kdyrédintegraali seuraavalla Matlab-koodilla lasketaan? Kuvaile
kiyra geometrisesti.

syms x y z t real

r=[2+t,1-2%t,3*t]

dr=diff(r,t)

ndr=sqrt (dr*dr’)

int (subs(exp(x*y)*z, [x,y,z],r)*ndr,t,0,1)

(ii) Halutaan laskea kentén F(x,y, 2) = yi 4+ xj + 2k vuo kartiopinnan
z=1—+/x2? —y?%, 2 > 0, ldpi ylospéin. Jatka seuraava Matlab-koodi tehtdvin
ratkaisemiseksi kiyttden annettua parametrisointia.

syms x y z u v real
F=[y,x,z]
r=[u*cos(v) ,uxsin(v),1-u]

Tehtévikohtaiset tulokset julkaistaan POPissa periodin 5/2009-2010 toteu-
tuskerran péasivulla.



